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Niech d ∈ N = {1, 2, . . .} i jądro całkowe ν(z, A) ≥ 0 na Rd spełnia warunki

ν(x,A) = ν(x,−A), x ∈ Rd, A ⊂ Rd,

sup
x∈Rd

∫
Rd\{0}

(1 ∧ |z|2) ν(x, dz) <∞.

Definiujemy, np. dla f ∈ C2
c (Rd),

Lf(x) =

∫
Rr

(
1
2
f(x+ z) + 1

2
f(x− z)− f(x)

)
ν(x, dz).

W pracy [1] konstruujemy i szacujemy półgrupę markowską, tj. jądro ciepła, tj.
prawdopodobieństwo przejścia pt(x, y) generowane przez L. Otrzymujemy rozwią-
zanie u(t, x) =

∫
Rd pt(x, y)f(y)dy następującego problemu Cauchy’ego:{(

∂t − Lx
)
u(t, x) = 0, t > 0, x ∈ Rd,

u(0, x) = f(x), x ∈ Rd.

Jest to dobra okazja, żeby zilustrować związki miedzy teorią procesów Markowa
a nielokalnymi równaniami różniczkowymi cząstkowymi. Wyniki z anonsowanej
pracy uzyskane są przy pewnych dodatkowych technicznych założeniach na ν:

c−1ν0(A) ≤ ν(x,A) ≤ cν0(A),

|ν(x1, A)− ν(x2, A)| ≤ c|x1 − x2|η ν0(A),
gdzie η > 0, ν(x, dz) = h(x, z)ν0(dz), funkcja h jest ograniczona z góry i z dołu
i jednostajnie względem z hölderowska względem x, miara ν0 nie jest skoncentro-
wana na właściwej podprzestrzeni liniowej Rd, i we współrzędnych biegunowych,

ν0(drdθ) = r−1−αdrµ0(dθ) on (0,∞)× Sd−1.

Tutaj α ∈ (0, 2). Ostatni warunek techniczny jest związany z pracą [2]:

ν0(B(θ, r)) ≤ crγ, dla |θ| = 1, 0 < r < 1/2,

oraz α + γ > d.
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